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  :مشــــتـق

 نمایش می دهند. 𝐟′(𝐚)خوانده و با نماد  aنقطه  درf چنانچه حد زیر موجود باشد آن را مشتق تابع 

 

𝐟′(𝐚) = 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

𝐟(𝐱) − 𝐟(𝐚)

𝐱 − 𝐚
 

 

 

 

 

     

  : بکار رود a  هر یک از حدود زیر میتواند برای تعریف مشتق در نقطه ✓

 

                     𝐟′(𝐚) = 𝐥𝐢𝐦
𝚫𝐱→𝟎

𝐟(𝚫 𝐱 + 𝐚)−𝐟(𝐚)

𝚫𝐱
   𝐟′(𝐚) = 𝐥𝐢𝐦

𝐡→𝟎

𝐟(𝐚 + 𝐡)−𝐟(𝐚)

𝐡
    

                      𝐟′(𝟑) = 𝐥𝐢𝐦
𝚫𝐱→𝟎

𝐟(𝚫 𝐱 +𝟑)−𝐟(𝟑)

𝚫𝐱
    𝐟′(𝟏) = 𝐥𝐢𝐦

𝐡→𝟎

𝐟(𝟏+𝐡)−𝐟(𝟏)

𝐡
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 : مشتق های یکطرفه ✓

+a     :𝐟مشتق راست نقطه 
′ (𝐚) = 𝐥𝐢𝐦

𝐱→𝐚+

𝐟(𝐱)−𝐟(𝐚)

𝐱−𝐚
   

−a     :𝐟مشتق چپ نقطه         
′ (𝐚) = 𝐥𝐢𝐦

𝐱→𝐚−

𝐟(𝐱)−𝐟(𝐚)

𝐱−𝐚
   

 
 
 
 
 

تعبیر هندسی مشتق: مشتق تابع در یک نقطه بیانگر شیب )ضریب زاویه(خط مماس بر  ✓

مشتق راست بیانگر شیب مماس راست و مشتق چپ بیانگر شیب  (منحنی در آن نقطه 

  )مماس چپ است
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 نمای مقابل ارتباط بین مشتق ، پیوستگی و حد را بیان میکند. ✓

     مشتق

                      پیوستگی

                  حـــد                           
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 نقطه گوشه )زاویه دار(: مشتق های چپ و راست در این نقاط متفاوت است اما بی نهایت نیستند.

 

 

 

 

 

 

 

 میباشد. -∞و دیگری  ∞نقطه بازگشتی : مشتق های چپ و راست در این نقاط یکی 
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 میباشد. -∞یا  ∞هر دو  نقطه عطف )مماس قائم(: مشتق های چپ و راست در این نقاط

 

𝐟 
′(𝐚) = −∞                                 𝐟 

′(𝐚) = ∞ 

              

 

 

 

 

 در نقطه بازگشتی و عطف خطِ مماسِ قائم  وجود دارد. ✓

 

توجه : دانش آموز بایستی از روی نمودار تابع ، تشخیص دهد در چه نقاطی مشتق موجود است و یا 

است.مشتق های چپ و راست کدام موجود  -∞یا   ∞یا  –یا + یا  0موجود نیست و در چه نقاطی 

 است و کدام موجود نیست و نقاط گوشه و بازگشتی و عطف را بشناسد.
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برای به دست آوردن مشتق تابع در یک نقطه از فرمول های مشتق استفاده میکنیم،اما  توضیح:

 استفاده نماییم. در مواردی مجبوریم )وگاهی بهتر است( از تعریف مشتق

 

 

 مواردیــــــــــکه مشتق، با تعریف محاسبه میشود. 

 

  :قدر مطلق

                                                                                                                                          
𝐟(𝐱) ؛         a=1در = ห𝐱𝟐 − 𝟏ห  

 

 

 

 

 

   توجه : گاهی اوقات قدر مطلق به صورت پنهان در تابع وجود دارد.....
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 صحیح :ء جز

 

  𝒂 =
𝝅

𝟒
𝐟(𝐱)؛              = (𝟒𝐱 − 𝛑)ሾ𝐜𝐨𝐬 𝟐 𝐱ሿ  

 

 

 

 

 

 

 

 وجود عامل ضربی 

  ریاضی 83:کنکور 

𝐟(𝐱)؛               (1,0) در نقطه             =
(𝐱−𝟏) ξ𝟑𝐱−𝟐

𝟓

(𝟓𝐱−𝟑)𝟐
 

 

 

 

 

 

 


